1 eres SUITES feuille 16
SUITESNUMERIQUES

Deuxiéme patrtie.

Ex4:
u est une suite définie sur IN et croissante.
v est une suite définie sur IN, atermes strictement positifs et croissante.

Pour tout n1 IN, onposew ,=un— L
2V,

Que peut-on diredelasuitew ?

Ex5:

Calculer les sommes ci-dessous :

a) S:5+g+%+ T+ ... +187, 63

1,\2 .1 42

! = +...+16+16V2
b) S =245+ 4+, 6+ 16/2
Ex6:
. _ . . _2up+3 .
u est lasuite définie par ug = 0 est larelation de récurrence U psg = U +4 pour tout entier n.
n

N : -1
v est lasuite définie pour tout entier n par v, = ﬂ” T3
n

a) Montrer que v est une suite géométrique dont on préciserale premier termevg et laraison .
b) Exprimer v ,enfonctionden.
¢) En déduireu , enfonctionden .
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Exercice 4

u est croissante, donc pour tout entiern,ona: Un£ Up+1
Vv est croissante, donc pour tout entiern,ona:

VhEVnet U 2V hE 2V st
. 1 -
U 3 car pour toutnl IN,v,>0
v, 2vn+1( p n>0)

[ S S
2Vn 2v n+1
On en déduit que, pour toutni IN,ona:

(@)

1 .
Un———£Ups+1— U W EWper

2V, 2Vih+1
ainsi la suite w est croissante.

Exercice 5
a)
Soit lasuite (u ) définiepauu, =5 +%n ; (Up) est une suite arithmétique de premier terme u o= 5 et de raison %

Ona S=up+ui+...+Up
et up,=630 5+%p:630 %p:580 p= 87

Uo +Usgr_

Ains S=Ug+Ui+..+Ug =88" 44" (5+63)=44" 68=2992

b)

Soitlasuite(vn)définiepauvn:%(\/z )" (v ) est une suite géométrique de premier termevozéet deraison \/5
Ona S=vg+Vvi+.. +V,

et v,=161/20 %(x/i)pzlexlio n2)Pt=128

Ona &2)* =128

Doncp=15
Ainsi S:v0+vl+...+v15=i’1_ \2)'° :,__:ES(1+\/§)
8 1_\/5 8
Exercice 6
a)
Pour tout entiern, ona:
2u,+3
v _uml—l_un+4_ _ up-—-1
n+1_un+1+3_2un+3+3_5un+15
un,+4
unp—1
Vmi _5Suy,+15 _ _1
Vv, up-1 ~ 75
unp+3
. . .1 . _up—1 _ 1
Ainsi (vn)eﬂunesunegeometr|quedera|songet de premier termevg= o3 =-3

b) Pour tout entier n, ona:

1. 1.,
vp=-= (=
=3 (5)
c) Pour tout entiern, ona:
up—1 ~ , ,
n:u“n+3 U Vo Uup+3  vo=u,-1
U Vin Up—Up=—1-3 v,
U Up (vp—=1) =—1-3 v,
~ —-1-3v
U Up=—"T—"11
"Tov,-1

En remplagant par v , :-%’ (%)",onobtient:

1.n
=)"-1
(5) B 1-5" _,. 51
1+3 5" 1+3 5"

upb=-3 = _
1in

= +3
(5)



